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ಉ��ೕಶಗಳ� ಈ ಅ�ಾ�ಯವನು� ಕ�ತ ನಂತರ , ಆಭ��ಸುವವರು, ಈ       
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ಸಮನ��ಾ��ಾ�(NMC) 

���. ಅಮ�ೕಂದ�. �. ��ೕ�ಾ CIET, NCERT, ನವ�ಹ� 

�ಾಯ�ಕ�ಮ ಸಮನ��ಾ��ಾ� �ಾ. ಮಹಮ�� �ಾಮೂ�   
ಅ� 

CIET, NCERT, ನವ�ಹ� 

�ೂೕ�� 
ಸಮನ��ಾ��ಾ�(CC)/PI 

�ಾ. �� ಪ��ಾ� ಶಮ� DESM, NCERT �ಹ� 

�ೂೕ�� ಉಪ  
ಸಮನ��ಾ��ಾ�(Co-PI) 

�ಾ. ಮಹಮ�� �ಾಮೂ�   
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CIET, NCERT, ನವ�ಹ� 
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ಪ��ೕಲ�ಾ ತಂಡ  �ಾ. �ಾಧನ ��ೕವತ�ವ �. �. ಎ�, ಫ��ಾ�ಾ�,    

ಹ��ಾಣ  



 

 
1. �ೕ�� 
ನಮ� �ಾಲ��ಂದ �ಾವ� ಎರಡು ಅಥ�ಾ �ಚು� ವಸು�ಗಳ ನಡು�ನ ಸಂಪಕ� ಅಥ�ಾ ಸಂಬಂಧವ�           
ಒಂದು ಸಂಬಂಧ�ಾ�� ಎಂದು ಕ����ೕ�. ಉ�ಾಹರ��, ಒಂದು ಮಗು�� ಅತ�ಂತ �ಾ�ಾನ� �ಾದ          
ಸಂಬಂಧ�ಂದ� ಅದು ತಂ�, �ಾ� ಮತು� ಮಗು�ನ ಸಂಬಂಧ�ಾ��.  

 
ಅಣ�-ತಂ�ಯ ಸಂಬಂಧ.  

 
ಮುಂ� ಮಗು��  ಕಂಡುಬರುವ ಅತ�ಂತ �ಾ�ಾನ� ಸಂಬಂಧವ� ��ಕ ಮತು� ��ಾ���� ಸಂಬಂ���.  

 
 
2. ಗ�ತ�ಾಸ� ಸಂಬಂಧ ಎಂದ�ೕನು?  
ಇಂದು �ಾವ� ಗ�ತದ�� ಸಂಬಂಧ ಎಂದ�ೕನು ಎಂದು ಚ��ಸ���ೕ�.  
ಗ�ತದ��, ಸಂ��ಗಳ�, ಸಂ�ೕತಗಳ�, ಚ�ಾ�ರಗಳ�, ಗಣ ಗಳ�, ಗಣ ಗಳ ಸಮೂಹ, ಇ�ಾ��ಗಳನು�          
ಸಂಬಂ�ಸಲು “ಸಂಬಂಧ” ಎಂಬ  ಪದದ ಮೂಲಕ �ವ�ಸಲು ಬಳಸು��ೕ�.  
ಈ �ಾಡೂ��  ನ��, ಎರಡು ಗಣ ಗ�ಂದ �ೂೕ� ವಸು�ಗಳನು� ಸಂಬಂ�� �ೕ�  
�ೂೕ�ಸ�ೕ�ಂದು ಮತು� ಎರಡು ಗಣ ಗಳ ಗ�ಾಂಶಗಳ ನಡು�ನ ಸಂಬಂಧಗಳನು� �ೕ�         
ಪ�ಚ�ಸುವ�ದು ಎಂಬುದನು� �ಾವ� ಕ�ಯ���ೕ�. ಅಂ�ಮ�ಾ�, ಈ �ಳ�ನ �ಾಡೂ�� ನ��         
�ಾಯ��ವ��ಸಲು �ೕ�ಾಗುವ ��ೕಷ ಸಂಬಂಧಗಳ ಬ�� �ಾವ� ಕ�ಯು��ೕ�. 
(i) ಸಂಬಂಧಗಳ�:  
ಎರಡು ಗಣ ಗಳನು� ಪ�ಗ��ೂೕಣ, A ಅನು� ಹುಡುಗರ ಗಣ�ಂದು ಮತು� ಗಣ B ಹುಡು�ಯರ            
ಗಣ�ಂದು  ಪ�ಗ��ೂೕಣ .  

 



 

A= {�ಾ��, �ಾ�, �ೕನು, �ೂೕನು}  
B = {�ೕ�ಾಂ�, ಅ�ಾ�, ಪಲ��, ಅ���}  
�ಾವ� ಈ �ಂ�ನ �ಾಡೂ�� ನ�� ಕ�ತಂ�, �ಾ�ೕ��ಯ� ಗೂಣಲಬ� A×B ಪ�ಯಲು ಈ ಎರಡು            
ಗಣ ಗ�ಂದ ಎ�ಾ� �ೂೕ�ಗಳನು� �ಾವ� ಬ�ದ�, ಆಗ 
n(A) × n(B) = 4×4 =16 ಕ�ಮಯುಗ�ಗ�ಾಗುತ��.  
ಇದನು� "ಒಬ� ಸ�ೂೕದರ" ಎನು�ವ ಸಂಬಂಧ�ೂಂ�� ಗಣ A ದ��ರುವ ಹುಡುಗರನು� B ಗುಂ�ನ           
ಹುಡು�ಯ�ೂಂ�� ಸಂಬಂಧ �ೂಂ�ರುವರು ಎಂದು �ಾ��ೂೕಣ, ಆಗ 
�ಾ�� ಪಲ��ಯ ಸ�ೂೕದರ, �ಾ� ಅ�ಾ� ನ ಸ�ೂೕದರ, �ೕನು � ಈ ಗಣದ�� ನ�� ತಂ�ಯು             
ಇಲ�, �ೂೕನು� ಇಬ�ರು ತಂ�ಯಂ�ರು �ೕ�ಾಂ� ಮತು� ಆ��� ಇ�ಾ�� ಅಂದು�ೂಂಡ�.  
ಈ ಸಂಬಂಧದ ಒಂದು ದೃಶ� �ರೂಪ�ಯನು� ಈ �ಳ� �ೂೕ�ಸ�ಾ��.  

 
 
ಇ�� �ಾವ� ಗಮ�ಸ�ೕ�ಾ��ೕ�ಂದ� “ಒಬ� ಸ�ೂೕದರ” ಎಂಬ ಸಂಬಂಧವನು� ಗಣ A �ಂದ B ಗಣ��             
ಅನ����ಾಗ  ಈ ಸಂಬಂಧದ�� �ೕವಲ �ಾಲು� �ೂೕ�ಗಳನು� �ಾತ� �ೂಂದಬಹುದು.  
ಇದನು� ಗ�ಾಂಶ ಪದ��ಯ��  ಗಣ ರೂಪದ�� �ೕ� ಬ�ಯಬಹುದು:  
R= {(�ಾ��, ಪಲ��), (�ಾ�, ಆಸ�), 
( �ೂೕನು, �ೕ�ಾಂ�), (�ೂೕನು, ಆ���)}  
ಮತು� �ಯಮ ಪದ��ಯ��  
R ={(x,y) : x∈A, y∈B, ಇ�� y ಯು x ನ ಒಬ� ಸ�ೂೕದರ} ಎಂದು ಬ�ಯಬಹುದು. 
�ೕ�, "A" ಗಣ�ಂದ B ಗಣ�� “ಒಬ� ಸ�ೂೕದರ” ಎಂಬ ಸಂಬಂಧವನು� ಅನ����ಾಗ          
�ಾ�ೕ��ಯ� ಗುಣಲಬ� A×B � 'R' ಗಣವ� ಒಂದು ಉಪಗಣ �ಾಗಲು �ಾರಣ�ಾಗುತ��. ಅಂದ�           
“ಒಬ� ಸ�ೂೕದರ” ಎಂಬ ಸಂಬಂಧ�ಂದ x∈A, y∈B ಆ� x ಯು y � ಸಂಬಂಧ�ದ�� ಮತು�             
ಆಗ�ೕ�ದ�� �ಾತ� (x, y)∈ R  ಆಗುವ�ದು.  
ಗ�ತದ�� �ಾವ� ಈ�ಾಗ�ೕ ಸಂ��ಗಳ ಗಣಗಳ�� ಅಂತಹ ಅ�ೕಕ ಸಂಬಂಧಗಳನು� ಕ����ೕ�,         
ಉ�ಾಹರ��;  
"ಇದ��ಂತ �ೂಡ�ದು( is less than)", "ಇದ��ಂತ ಕ��(is greater than)", "ಇದ�� ಸ�ಾನ�ಾ��"(is           
equal to ), "ಇದರ �ೌಕ�ಾ��"( is square of ), ಇ�ಾ��.  
ಇ�ೂ�ಂದು ಉ�ಾಹರ�ಯನು� �ೂೕ�ೂೕಣ:  
N �ಂದ N � ಒಂದು ಸಂಬಂಧವನು� "ಅದರ ಘನವನು� �ೂಂ��" ಎಂದು �ಾವ� �ಾ��ಾ���ದ�, ಆಗ             
ಗಣವನು� ಗ�ಾಂಶ ಪದ��ಯ�� �ೕ� ಬ�ಯಬಹುದು:  
R= {(1,1),(2,8), (3,27), (4,64),…….} ಮತು� ಇದನು� �ಯಮ ಪದ��ಯ��  
R= {(x,y):x, y∈N  ಮತು�  y=x3} ಎಂದು ಬ�ಯುಬಹುದು. 

 



 

N �ಂದ N � �ೕ�ನ ಸಂಬಂಧ “ಅದರ ಘನವನು� �ೂಂ��” ಎಂಬುದು N×N � R ಎಂಬುದು              
ಉಪಗಣ�ಾಗಲು �ಾರಣ�ಾಗುತ�� ಅಂದ� y=x3ಆ�ಾಗ ಮತು� ಆಗ�ೕ�ದ�� �ಾತ� (x,y)∈R         
ಆಗುವ�ದು. 
 ಈ ಗಣಗಳ ಸಂಬಂ�ತ ಗ�ಾಂಶಗಳನು� �ೕ� ಬ�ಯಬಹುದು.  
1R1, 2R8, 3R27, 4R64 ,……..ಇ�� R ಎಂಬುದು “ಅದರ ಘನವನು� �ೂಂ��” ಎಂಬ ಸಂಬಂಧವನು�            
ಪ����ಸುತ��.  
 
ಇ��ರಡು  ಗಣಗಳನು� ��ದು�ೂ���ೕಣ 
P = {a, b, c} and Q = {ಅ�, �ಾನು, �ನ�, ಚಂದ�, ��ಾ�} ಆ�ರ�.  
P ಮತು� Q ನ �ಾ�ೕ��ಯ� ಗುಣಲಬ�ವ�  3×5 (= 15) ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳನು� �ೂಂ��.  
�ಾ�ಂದ�   n(P×Q) =n (P)×n (Q)= 15 , ಇವ�ಗಳನು� ಈ �ೕ� ಪ�� �ಾಡುಬಹುದು 
 
P × Q = {(a, ಅ�), (a, �ಾನು), (a, �ನ�), ............., (c, ��ಾ�)}.  
ಪ���ಂದು ಕ�ಮಯುಗ� (x, y)∈P × Q � �ದಲ ಅಂಶ x∈ P ಮತು� ಎರಡ� ಅಂಶ y∈ Q                 
ಅನ��ಸ ನಡು�ನ ಸಂಬಂಧ R ನು� ಪ�ಚ���ಾಗ  ನಮ� 
 P × Q ನ ಒಂದು ಉಪಗಣ �ೂ�ಯುವ�ದು.  
 
ಉ�ಾಹರ�� "x ಎಂಬುದು y �ಸ�ನ �ದಲ ಅ�ರ�ಾ��", ಎಂಬ ಸಂಬಧವನು� ��ದು�ೂ���ೕಣ          
ಆಗ  
R = {(a, ಅ�), (b, �ಾನು), (b, �ನ�), (c, ಚಂದ�)} ಉಪಗಣ �ೂ�ಯುವ�ದು.  
ಇದನು� �ಯಮ ಪದ��ಯ�� �ೕ�  
R= {(x,y): "x ಎಂಬುದು y �ಸ�ನ �ದಲ ಅ�ರ�ಾ��,  
x∈ P, y∈ Q}.  
ಈ ಸಂಬಂಧದ ಒಂದು ದೃಶ� �ರೂಪ�ಯನು� ಈ �ಳ� �ೂೕ�ಸ�ಾ��.  

 
ಗಮ�� ��ಾ� ಗಣ P ಯ �ಾವ��ೕ ಅಂಶ�ೂಂ�� ಸಂಬಂಧ�ೂಂ�ಲ�, ಏ�ಂದ� '�ವ�' �ಸ�ನ           
�ದಲ ಅ�ರ d ಯು  P ಗಣ ��  �ೕ�ಲ�. 
ಈ ಎ�ಾ� ಉ�ಾಹರ�ಗ�ಂದ, �ಾವ� ಈಗ ಸಂಬಂಧವನು� �ೕ� �ಾ��ಾ��ಸಬಹುದು: 
(ii) �ಾ��ಾ�ನ:  
ಶೂನ�ವಲ�ದ ಗಣ A �ಂದ ಶೂನ�ವಲ�ದ ಗಣ B � ಇರುವ R ಎನು�ವ ಸಂಬಂಧವ� �ಾ���ಯ�              
ಗುಣಲಬ�  A×B ನ ಉಪಗಣ�ಾ��.  
ಈ ಉಪಗಣವ� A×B ಯ��ನ ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ �ದಲ ಅಂಶ ಮತು� ಎರಡ�ೕ ಅಂಶಗ�� ಸಂಬಂಧವನು�          
ಕ��ಸುವ�ದರ ಮೂಲಕ ಉತ����ಾಗುತ��.  

 



 

ಎರಡ�ಯ ಅಂಶವನು� �ದಲ ಅಂಶದ �ಂಬ(image) ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ�� ಮತು� ಕ�ಮಯುಗ� ಗಳ           
�ದಲ ಅಂಶವನು� ಎರಡ�ೕ ಅಂಶದ  ಪ�ವ�-�ಂಬ(pre image)  ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.  
�ೕ�ನ ಉ�ಾಹರ�ಯ��, ಸಂಬಂಧ R: P →Q � "ಅ�" ಎಂಬುದು a ಅಂಶದ �ಂಬ�ಾ��. ಮತು� P           
�ಂದ Q � �ಾ���ಸಲ�ಡುವ ಅ�ೕ R ಸಂಬಂಧ�� "a ಯು “ಆ�”  � ಪ�ವ� �ಂಬ�ಾ��. 
R: P → Q ಸಂಬಂಧ�� "�ಾನು ಮತು� �ನ�" ಎಂಬ ಅಂಶವ� "b" ಅಂಶದ ಎರಡು �ಂಬಗ�ಾಗುತ��              
ಮತು� "ಚಂದ�" ಎಂಬುದು "c" ಅಂಶದ  �ಂಬ�ಾಗುತ�� ಮತು� “b” ಮತು� “c” ಗಳ� ಅವ�ಗಳ ಪ�ವ�           
�ಂಬಗ�ಾ�ರುತ��.  
ಒಂದು�ೕ� (a,b) ∈ R, ಆದ� �ಾವ� "a ಯು b � ಸಂಬಂ���" ಎಂದು �ೕಳ���ೕ� ಮತು� ಅದನು� aRb                
ಎಂದು  ಸೂ�ಸು��ೕ� ಮತು� "a ಎಂಬುದು R ನ ಸಂಬಂಧದ�� b ಯ �ೂ���" ಎಂದು ಓದು��ೕ�.  
(a,b) ∉ R ಆದ�  ಆಗ  "a ಎಂಬುದು R ನ ಸಂಬಂಧದ�� b ಯ �ೂ��ಲ�" ಎಂದು ಓದು��ೕ�. 
 
3. �ೕತ�:  
ಗಣ A �ಂದ ಒಂದು ಗಣ B � ಬಂದ ಸಂಬಂಧ R ನ�� ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ ಎ�ಾ� �ದಲ ಅಂಶಗಳ             
ಗಣವನು� �ೕತ�  ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.  
�ೕ�ನ ಚ��ಯ��, ಪ�ಗ�ಸ�ಾದ ಉ�ಾಹರ�ಗಳ�� �ೕತ�ವ�   ಈ �ಳಕಂಡಂ��:  
(i) �ೕತ� = {�ಾ��, �ಾ�, �ೕನು, �ೂೕನು}  
(ii)�ೕತ� ={1,2,3,4……..}  
(iii) �ೕತ�= {a, b, c}  
�ಾ�ಾ�  �ೕತ�ವನು�   R = {a: (a,b) ∈ R} ಎಂದು ಬ�ಯಬಹುದು. 
 
4. �ಾ��� ಮತು� ಸಹ-�ೕತ�:  
ಗಣ A �ಂದ ಒಂದು ಗಣ B � ಬಂದ ಸಂಬಂಧ R ನ�� ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ ಎ�ಾ� ಎರಡ� ಅಂಶಗಳ             
ಗಣವನು� �ಾ��� ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.  
ಸಂಪ�ಣ� ಗಣ B ಅನು� ಸಂಬಂಧ R ನ  ಸಹ�ೕತ� ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.  
ಇ��  ಗಮ�ಸ�ೕ�ಾದ ಅಂಶ�ಂದ� �ಾ��� ⊆ ಸಹ�ೕತ�.  
�ೕ�ನ ಚ��ಯ��, ��ಧ ಉ�ಾಹರ�ಗಳ�� �ಾ���ಯು:  

(i) �ಾ���= {�ೕ�ಾಂ�, ಆಸ�, ಪಲ��, ಆ���} 
(ii) �ಾ���={1,8,27,64, ........} 
(iii)�ಾ���={ಅ�, �ಾನು, �ನ�, ಚಂದ�}  

�ೕ�, �ಾ���ಯನು�  R = {b: (a,b) = R} ಎಂದು ಬ�ಯು��ೕ�.  
�ಪ��ಗಳ�:  
(i) ಗ�ಾಂಶ ಪದ�� ಅಥ�ಾ �ಯಮ ಪದ�� �ಂದ ಒಂದು ಸಂಬಂಧವನು�  ಪ����ಸಬಹುದು.  
(ii) �ಾಣದ �ೕ�ಾ�ತ�ವ� ಸಂಬಂಧದ ಒಂದು ದೃಶ� �ರೂಪ��ಾ��.  
(iii) ���ಷ��ಾ�, A×A ನ  �ಾವ��ೕ ಉಪಗಣವ� A �ೕ�ನ ಸಂಬಂಧ�ಾ�� . 
 
ಈ �ಾ��ಾ�ನಗಳನು� ಅಥ��ಾ��ೂಳ�ಲು �ಾ�ೕಗ �ಲವ� ಉ�ಾಹರ�ಗಳನು� ��ದು�ೂ���ೕಣ.  
(a,b) ∈ R ಆ� “a ಎಂಬುದು b ನ ಗುಣಕ�ಾ��” ಎಂದು R ಸಂಬಂಧವನು� N �ೕ� �ಾ��ಾ��ಸಲ�ಟ��               
ಆಗ  R ⊆N×N, �ಯಮಪದ��ಯ�� ಇದನು� �ೕ� ಬ�ಯಬಹುದು 
R= {(a,b):a∈ N,b∈ N, a ಎಂಬುದು bನ ಗುಣಕ�ಾ��}  

 



 

ಈಗ R ಗಣವ� (1,1),(2,1),(3,1),……, ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳನು� ಓಳ�ೂಂ�ರುತ�� �ಾ�ಂದ� 1, 2, 3 ಗಳ� 1            
ರ ಗುಣಕಗ�ಾ��.  
 
�ಾ��ೕ R ಗಣವ� (4,2),(6,2), (8, 2), ……,…. ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುತ��. �ಾ�ಂದ� 4,           
6, 8, ಗಳ� 2 ರ ಗುಣಕಗ�ಾ��. �ೕ� N×N ನ�� ಈ ಸಂಬಂಧವನು� ಅಸಂ�ಾ�ತ ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ�             
ತೃ��ಪ�ಸುತ��.  
 
ಆದ�  ಇ�� ಗಮ�ಸ�ೕ�ಾದದ��ಂದ�  
(1,2),(1, 3),(2,3),(2, 4),(2, 5),(2, 6),(2, 8),…. ಇ�ಾ�� ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ� ಸಂಬಂಧ R ಗಣದ��           
ಒಳ�ೂಂ�ರುವ��ಲ� �ಾ�ಂದ� ಈ ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ �ದಲ ಅಂಶಗಳ� ಎರಡ� ಅಂಶಗಳ        
ಗುಣಕಗ�ಾ�ರುವ��ಲ�. 
 
ಉ�ಾಹರ� 1:  
A = {1, 2, 3, 4, 5, 6}, A �ಂದ A � ಸಂಬಂಧ R ನು� R = {(x, y): y = x + 1 } ಎಂದು                          
�ಾ��ಾ��ಸ�ಾ��. 
(i) �ಾಣದ �ೕ�ಾ�ತ� ಸ�ಾಯ�ಂದ ಈ ಸಂಬಂಧವನು� ����.  

(ii) Rನ  �ೕತ�, ಸಹ�ೕತ� ಮತು� �ಾ���ಯನು� ಬ���.  
ಪ��ಾರ:  
 A = {1, 2, 3, 4, 5, 6} ಎಂದು �ೂ��� 
 A �ಂದ  A � ಸಂಬಂಧ  R ನು�  
R = {(x, y): y = x + 1 }  ಎಂದು �ಾ��ಾ��ಸ�ಾ��. 
ಸಂಬಂಧದ �ಾ��ಾ�ನವನು� ಬಳ�   R = {(1,2), (2,3), (3,4), (4,5), (5,6)} ಎಂದು �ೂ�ಯುತ��. 
ಈ ಸಂಬಂಧದ  ದೃಶ� �ರೂಪ�ಯನು� ಈ �ಳ�ನ �ಾಣದ �ೕ�ಾ�ತ��ಂದ �ೂೕ�ಸ�ಾ��.  

 
(ii) ಸಂಬಂಧ R ನ�� ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ ಎ�ಾ� �ದಲ ಅಂಶಗಳ ಗಣವನು� ಸಂಬಂಧ R ನ �ೕತ� ಎಂದು              
ಕ�ಯ�ಾಗುತ��, ಆದ��ಂದ  
R ನ �ೕತ� ={1, 2, 3, 4, 5,}  
A �ಂದ A � R ಸಂಬಂಧವನ�ಯ �ಾ��ಾ��ಸ�ಾ�� ಇ�� ಸಂಪ�ಣ� ಎರಡ� ಗಣ A ಯನು�             
ಸಹ�ೕತ� ಎಂದು �ಾ��ಾ��ಸ�ಾಗುತ��. ಆದ��ಂದ,  
R ನ ಸಹ�ೕತ�  = {1, 2, 3, 4, 5, 6}  
ಸಂಬಂಧ R ನ�� ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ ಎ�ಾ� ಎರಡ� ಅಂಶಗಳ ಗಣವನು� ಸಂಬಂಧ R ನ �ಾ��� ಎಂದು             
ಕ�ಯ�ಾಗುತ��,  ಆದ��ಂದ   R ನ  

 



 

�ಾ���  = {2, 3, 4, 5, 6}  
ಸಂಬಂಧಗಳ �ಾ��� ಮತು� ಸಹ�ೕತ�ವನು� �ಾವ� �ೂೕ���ಾಗ �ಾವ� �ಾ��� ಮತು� ಸಹ�ೕತ�ದ ನಡು�ನ           
ವ��ಾ�ಸವನು� ಅಥ��ಾ��ೂಳ�ಬಹುದು. 
 
ಉ�ಾಹರ� 2:  
R ಎಂಬ ಒಂದು ಸಂಬಂಧವ�  N ನ �ೕ�  
“ a–b ಯು n ∈ N ನ ಗುಣಕ�ಾ�ದ��” �ಾತ� aRb ಆ�ರುತ�� ಎಂದು �ಾ��ಾ��ಸಲ���ರ�. ಈ �ಳ�ನ               
�ಾವ ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ� R ನ��ರುತ�� . 
(6, 2), (5,3), (2,6), (3,5), (8,5), (8, 7), (7, 8), 
 (7, 7) 
Solution:  
�ಯಮಪದ��ಯ�� �ೂಟ� R ನು� �ೕ� ಬ�ಯು��ೕ�,  
R = {(a,b): a, b∈ N, a–b ಯು n ∈ N � ಗುಣಕ�ಾ��}  
�ೂ��ರುವ ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳನು� ಒಂ�ೂಂ�ಾ� ��ದು�ೂ���ೕಣ, (6, 2) �ೂೕ�ಯನು� ��ದು�ೂಂ�ಾಗ        
ನಮ� ,  
6 – 2 = 4 �ೂ�ಯುತ�� . ಇದು N ನ��ರುವ ಕ�ಷ� �ಾವ��ಾದರೂ ಒಂದು ಸಂ��� ಗುಣಕ�ಾ�ರತ��.  
ಆದ��ಂದ (6, 2) ∈R,  
ಇ�ೕ �ೕ� , (5,3)∈R, (8, 5)∈R, (8, 7)∈R ಆ�ರುತ��. 
ಈಗ  (2,6) �ೂೕ�ಯನು� ��ದು�ೂಂಡ� , 2– 6 = –4 ಆಗುತ��.  
–4 ಸಂ��ಯು  1, 2 , 4 ರ ಗುಣಕ�ಾ�ದ�ರೂ ಕೂಡ,  
 –4 ∉N ಆ�ರುತ�� , ಆದುದ�ಂದ ಇದು �ೕ�ಾ�ರುವ �ಬಂಧ�ಯನು� ತೃ�� ಪ�ಸುವ��ಲ� ,  �ಾ�ಾ�  
 (2, 6)∉R,   (3, 5)∉R, (7, 8)∉R.  
ಈಗ (7,7) �ೂೕ� ��ದು�ೂಂಡ� ,7– 7 = 0, 0 ∉N, ಇದೂ ಕೂಡ �ಬಂಧ�ಯನು� ತೃ�� ಪ�ಸುವ��ಲ� ,                
ಆದ��ಂದ (7, 7)∉R.  
�ೕ�ಾ� , �ೂ��ರುವ ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ�� (6, 2), (5,3), (8, 5), (8, 7) ಗಳ� R ನ��ರುತ�� ಮತು� (2,6),                
(3,5), (7, 8), (7, 7) ಗಳ� R ನ��ರುವ��ಲ�.  
ಆದುದ�ಂದ (6, 2) ∈R,  
ಇ�ೕ �ೕ� , (5,3)∈R, (8, 5)∈R, (8, 7)∈R 
 
ಉ�ಾಹರ� 3:  
�ಳ�ನ �ತ�ವ� P ಮತು� Q �� ಗಳ ನಡು�ನ ಸಂಬಂಧವನು� �ೂೕ�ಸುತ��. ಈ ಸಂಬಂಧವನು� (i)             
�ಯಮ ಪದ��ಯ�� (ii) ಗ�ಾಂಶ ಪದ��ಯ��  ಬ���.  
ಅದರ �ೕತ� , ಸಹ�ೕತ�  ಮತು� �ಾ��� ಏ�ಾ�ರುತ�� ?  
ಪ��ಾರ:  
�ತ�ವನು� ಅಧ�ಯನ �ಾ��ಾಗ , R ಎಂಬುದು ಗಣ P �ಂದ ಗಣ Q � ಒಂದು ಸಂಬಂಧ�ಾ��              
ಎಂಬುದು ಸ�ಷ��ಾಗುತ��, ಇದು �� P � �ೕ�ದ ಗ�ಾಂಶವ� �� Q � �ೕ�ದ ಗ�ಾಂಶದ             
ವಗ��ಾ��. 

 



 

 
�ಯಮ ಪದ��ಯ�� ,  
R = {(x,y):x∈ P, y∈ Q, x ಯು   y ನ ವಗ��ಾ��  ”}.  
ಗ�ಾಂಶ ಪದ��ಯ��,  
R = {(9, 3), (9, –3), (4, 2), (4, –2), (25, 5), (25, –5)}  
ಈ ಸಂಬಂಧದ �ೕತ�ವ� ,  
�ೕತ� = {4, 9, 25} ಎಂ�ಾ��.  
ಈ ಸಂಬಂಧದ �ಾ���,  
�ಾ���  ={– 2, 2, –3, 3, –5, 5} ಆ��  
ಮತು� ಸಹ�ೕತ�ವ� ,  
ಸಹ�ೕತ�={1, – 2, 2, –3, 3, –5, 5}= Q 
�ಾವ� ಇ�� ಗಮ�ಸ�ೕ�ಾದು� 1 ಗ�ಾಂಶವ� P ಗಣದ  �ಾವ��ೕ ಗ�ಾಂಶ��  ಸಂಬಂ��ಲ�.  
ಆದ��ಂದ �ೂ��ರುವ ಸಂಬಂಧದ �ಾ���ಯು ಸಹ-�ೕತ�  Q ನ ಉಪಗಣ ಆ��.  
 
5. ಸಂಬಂಧಗಳ ಸಂ��:  
P ಮತು� Q ಅನುಕ�ಮ�ಾ� m ಮತು� n ಗ�ಾಂಶಗಳನು� �ೂಂ�ರುವ �ಾವ��ೕ ಎರಡು ಶೂನ�ವಲ�ದ            
ಪ��ತ ಗಣ ಗ�ಾಗ�.  
ನಂತರ, P×Q ನ�� ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ ಸಂ��,  
n (P×Q) = n (P)×n (Q) = mn  ಆಗುವ�ದು. 
�ಾವ� �ಾವ��ೕ ಸಂಬಂಧ R: P→ Q, ವನು� �ಾ��ಾ���ದ�,  
ಆಗ R⊆P×Q  ಆಗುತ��  
ಆದ��ಂದ, ಒಂದು ಗಣ A �ಂದ ಒಂದು ಗಣ B � �ಾ��ಾ��ಸಬಹು�ಾದ ಎ�ಾ ಸಂಬಂಧಗಳ ಒಟು� ಸಂ��              
A×B �ಂದ ಬಂದ   �ಾಧ���ರುವ   ಎ�ಾ�  ಉಪಗಣ ಗಳ ಸಂ���ಾ�ರುತ�� .  
 n(A) = p  ಮತು�  n(B) = q ಆದ� , ಆಗ  
n (A × B) = pq ಆಗುವ�ದು.  
ಆದ��ಂದ A×B ನ ಎ�ಾ� ಸಂಭವ�ೕಯ ಉಪಗಣಗಳ ಒಟು� ಸಂ�� = 2pq, ಆದ��ಂದ ಒಂದು ಗಣ A              
�ಂದ ಒಂದು ಗಣ B � �ಾ��ಾ��ಸಬಹು�ಾದ ಒಟು� ಸಂಬಂಧಗಳ ಒಟು� ಸಂ�� 2pq ಆ��. ಈ 2pq              
ಸಂಬಂಧಗಳ �ೖ� ಶೂನ� ಸಂಬಂಧ ಮತು� �ಾವ���ಕ ಸಂಬಂಧವ�(Universal relation) ಸಹ         
ಒಳ�ೂಂ�ರುತ��.  
ಉ�ಾಹರ� 4:  
A = {1, 2} ಮತು� B = {3, 4}. A �ಂದ B ವ��ನ ಸಂಬಂಧಗಳ ಸಂ��ಯನು� ಕಂಡು����.  
ಪ��ಾರ:  

 



 

ಇ�� A × B = {(1, 3), (1, 4), (2, 3), (2, 4)}.  
ಆದುದ�ಂದ n (A×B) = 4,  
A×B ಯ ಉಪಗಣಗಳ ಸಂ�� =2 4.  
ಆದ��ಂದ, A �ಂದ B � ಸಂಬಂಧಗಳ ಸಂ�� 2 4.  
ಸೂಚ�:  
I. ಒಂದು�ೕ�, R=ϕ ಆದ� , ಆಗ R ಅನು�   ಶೂನ� ಸಂಬಂಧ ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ�� .  
II. R = A×B ಆ�ದ��, ಆಗ R ಅನು� �ಾವ���ಕ ಸಂಬಂಧ ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.  
III. A �ಂದ A � ಬಂದ  ಸಂಬಂಧ R ಅನು� A�ೕ�ನ ಒಂದು ಸಂಬಂಧ�ಂದು ಸಹ �ೕಳ�ಾಗುತ��. 
 
6. �ಾ�ಾಂಶ:  
1) ಒಂದು ಗಣ A �ಂದ ಒಂದು ಗಣ B � ಬಂದ R ಎನು�ವ ಒಂದು ಸಂಬಂಧ, A × B ನ��ಯ                  
ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ �ದಲ ಗ�ಾಂಶ x ಮತು� ಎರಡ�ೕ ಗ�ಾಂಶ y ನಡು� ಸಂಬಂಧವನು� �ೂಂದುವ�ದರ           
ಮೂಲಕ ಪ�ಯ�ಾದ �ಾ�ೕ��ಯ� ಗುಣಲಬ� A × B ನ ಒಂದು ಉಪಗಣ�ಾ�ರುತ��.  
2) ಒಂದು ಸಂಬಂಧ R ನ ಅ�ಯ�� x ನ �ಂಬವ� y ಆ��, ಅ�� (x, y)∈ R ಮತು� x ಅನು� y ನ                    
ಪ�ವ�-�ಂಬ ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.  
3) R ಸಂಬಂಧದ��  �ೕತ�ವ�   ಸಂಬಂಧ R ನ�� ಕ�ಮಯುಗ� ಗಳ ಎ�ಾ� �ದಲ ಅಂಶಗಳ ಗಣ ಆ��.  
4) R ಸಂಬಂಧದ��  ಸಂಬಂಧ R ನ �ಾ���ಯು ಕ�ಮಯುಗ�ಗಳ ಎ�ಾ� ಎರಡ�ೕ ಅಂಶಗಳ ಗಣ ಆ��.  
5) ಒಂದು �ೕ� R ಅನು� ಒಂದು ಗಣ A �ಂದ ಒಂದು ಗಣ B � �ಾ��ಾ���ದ�, B ಗಣವ� R ನ                  
ಸಹ�ೕತ� ಆ��.  
 

 


