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ಪ�ವ�-ಅವಶ�ಕ�ಗಳು ಗಣ - ಪ�ಕಲ��, ಎರಡು ಗುಂಪ�ಗಳ ನಡು�ನ ಸಂಬಂಧದ ನ�ಾ �ರೂ����

ಉ��ೕಶಗಳು ಈ �ಾಠವನು� ಓ�ದ ನಂತರ, ಕ��ಾ��ಗಳು :
● �� ನ�ಗಳನು� ಬಳ� ಒಂದು ಗಣವನು� (ಗಳನು�)

ಪ����ಸುವರು

ಗಣಗಳ �ೕ� ಈ �ಳ�ನ ಗ�ತ ���ಗಳನು� �ಾಡುವರು ಮತು�

ಪ���ಂದು ಸಂಬಂಧವನು�  �� ನ�ಗಳನು�  ಬಳ� �ರೂ�ಸುವರು :
o ಸಂ�ೕಗ

o �ೕದನ

o ಪ�ರಕ

o ವ��ಾ�ಸ

● ಗಣಗಳ �ೕ�ನ ���ಗಳನು� ಸೂಕ��ಾದ ���ಗಳನು�

ಬಳ��ೂಂಡು ಪ����ಸುವರು

ಪ�ಮುಖ ಪದಗಳು �� ನ�, ಗಣಗಳ ಸಂ�ೕಗ, ಗಣಗಳ �ೕದನ, ಪ�ರಕ ಗಣ, ಗಣಗಳ

ವ��ಾ�ಸ

2. ಸಂರಚ�ಾ ತಂಡ:

ಪದ�ಾಮ �ಸರು ಅಂಗಸಂ��

�ಾ��ೕಯ MOOC
ಸಮನ��ಾ��ಾ�(NMC)

���. ಅಮ�ೕಂದ�. �. ��ೕ�ಾ CIET, NCERT, ನವ�ಹ�

�ಾಯ�ಕ�ಮ ಸಮನ��ಾ��ಾ� �ಾ. ಮಹಮ�� �ಾಮೂ� ಅ� CIET, NCERT, ನವ�ಹ�

�ೂೕ��

ಸಮನ��ಾ��ಾ�(CC)/PI
�ಾ. �� ಪ��ಾ� ಶಮ� DESM, NCERT �ಹ�

�ೂೕ�� ಉಪ

ಸಮನ��ಾ��ಾ�(Co-PI)
�ಾ. ಮಹಮ�� �ಾಮೂ� ಅ� CIET, NCERT, ನವ�ಹ�

�ಷಯ ಪ�ಣತರು (SME) ��ೕಮ� ಅಂಜ� ಚು�ಾ� ಸಂಸ�ೃತ �ಾ�, ನವ�ಹ�

ಪ��ೕಲ�ಾ ತಂಡ �ಾ. �ಾಧ�ಾ ��ೕ�ಾಸ�ವ �. �. ಎ�, ಫ��ಾ�ಾ�, ಹ��ಾಣ

ಪ��� :



1. �� ನ�

2. ಗಣಗಳ ಸಂ�ೕಗ

3. ಗಣಗಳ �ೕದನ

4. ಪ�ರಕ ಗಣ

5. ಗಣಗಳ ವ��ಾ�ಸ

6. �� ನ� ಬಳ� �ೂಂ�ಾ�� ಇಲ�ದ ಗಣ ಗಳ �ರೂ�ಸು��

7. �ಾ�ಾಂಶ

1. �� ನ�ಗಳು

�ೕ�ಾ�ತ�ಗಳು/ನ�ಗಳು ಗ�ತವನು� ಸುಲಭ�ೂ�ಸುತ��, ಏ�ಂದ� ಇ�ೕ ಪ����ಯನು� ಒಂದು ಕ�ೂ�ೕಟದ��

�ೂೕಡಲು ಅವ� ನಮ� ಸ�ಾಯ �ಾಡುತ��.
ಇಂ��� ಗ�ತ� �ಾ� �� (1834-1923), ಗಣಗಳನು� ಪ����ಸಲು �� ನ�ಗಳು/�ೕ�ಾ�ತ�ಗಳು ಎಂಬ

�ೕ�ಾ�ತ�ಗಳನು� ಬಳಸಲು �ಾ�ರಂ��ದರು.
ಗಣಗಳನು� ಒಳ�ೂಂಡ ���ನ �ಕ�ಗಳ��, ಪ�ಗ�ಸ�ಾ�ರುವ ಎ�ಾ� ಗಣ ಗಳ��ನ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು�

ಒಳ�ೂಂ�ರುವ �ೂಡ� ಗಣವನು� ಆ�� �ಾಡುವ�ದು ಅನುಕೂಲಕರ�ಾ��. ಈ �ೂಡ� ಗಣವನು� �ಶ� ಗಣ

(ಎಲ� ಗ�ಾಂಶಗಳ ಗಣ) ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��, ಮತು� ಇದ�� �ಾ�ಾನ��ಾ� E ��� �ೕಡ�ಾಗುತ��. ��

ನ�ಯ��, �ಶ� ಗಣವನು� �ಾ�ಾನ��ಾ� �ೂಡ� ಆಯತ�ಾ� ರ�ಸ�ಾಗುತ��, ಮತು� ನಂತರ ಇತರ ಗಣಗಳನು�,
ಈ ಆಯತ�ೂಳ�ನ ವೃತ�ಗ�ಂದ ಪ����ಸ�ಾಗುತ��.

ಉ�ಾಹರ��,
V= {ಸ�ರ�ರಗಳು} ಆ�ದ��, �ಾವ� �ಶ� ಗಣವನು� E = {ವಣ��ಾ�ಯ ಅ�ರಗಳು} ಎಂದು ಆ��

�ಾಡಬಹುದು ಮತು� �ಳ� �ೂೕ��ರುವಂ�, ವಣ��ಾ�ಯ ಎ�ಾ� ಅ�ರಗಳನು� ಆಯತ�ೂಳ� ಎ�ಾ�ದರೂ

ಇಡ�ೕ�ಾಗುತ��.

�� ನ�ಗಳ�� ಉಪಗಣಗಳನು� ಪ����ಸು��:
S ಎಂಬುದು T ನ ಉಪಗಣ ಎಂದು ನಮ� ���ಾಗ, �ಾವ� S ಅನು� ಪ����ಸುವ ವೃತ�ವನು�, T ಅನು�

ಪ����ಸುವ ವೃತ��ೂಳ�  ಇಡು��ೕ�.
ಉ�ಾಹರ��, S = {0, 1, 2}, ಮತು� T = {0, 1, 2, 3, 4} ಆಗ�. S ಎಂಬುದು T ಯ ಉಪಗಣ�ಾ��, ಇದನು�

�ಳ�ನ �� ನ� ಯ�� �ರೂ�ಸ�ಾ��.



2. ಗಣಗಳ ಸಂ�ೕಗ

�ೂ��ರುವ ಎರಡು ಗಣ ಗಳ ಸಂ�ೕಗವ�, ಎರಡೂ ಗಣ ಗಳ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುವ �ಕ��ಾದ ಗಣ

ಆ��.
�ೂ��ರುವ A ಮತು� B ನ ಎರಡು ಗಣ ಗಳ ಸಂ�ೕಗವ�, A ನ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು� ಮತು� � ನ ಎ�ಾ�

ಗ�ಾಂಶಗಳನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುವ ಒಂದು ಗಣ�ಾ��, ಮತು� ಅದರ�� �ಾವ��ೕ ಗ�ಾಂಶವ�

ಪ�ನ�ಾವತ���ಾಗುವ��ಲ�.
ಗಣಗಳ ಸಂ�ೕಗವನು� ಸೂ�ಸುವ ��� ‘∪’.
ಈ �ೂಸ ಗಣ A ನ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು� ಮತು� ಗಣ B ನ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು�, ಪ�ನ�ಾವತ���ಲ��

ಒಳ�ೂಂ�ರುತ�� ಮತು� ಇದನು� ಗಣ A ಮತು� B ನ  ಸಂ�ೕಗ ಗಣ ಎಂದು �ಸ�ಸ�ಾ��.

ಉ�ಾಹರ��,
ಗಣ A = {2, 4, 5, 6},  ಗಣ B = {4, 6, 7, 8} ಆ�ದ���,

A ಮತು� B ಎರಡೂ ಗಣ ಗಳ �ಾವ��ೕ ಗ�ಾಂಶವನು� ಪ�ನ�ಾವ��ಸ�, ಎರಡೂ ಗಣ ಗಳ ಪ���ಂದು

ಗ�ಾಂಶವನು� ��ದು�ೂಂ�ಾಗ,
�ಾವ� �ೂಸ ಗಣವನು� ಪ�ಯು��ೕ� = {2, 4, 5, 6, 7, 8}. ಇದು�ೕ A ∪ B

ಉ�ಾಹರ��,
X = {a, e, i, o, u} ಮತು� Y = Ø ಆಗ�.
X ∪  Y = {a, e, i, o, u}
ಆದ��ಂದ, ಶೂನ�  ಗಣ�ೂಡ� �ಾವ��ೕ ಗಣದ  ಸಂ�ೕಗವ�,  ಸ�ತಃ ಅ�ೕ ಗಣವನು� �ೕಡುತ��.

ಸಂ�ೕಗ  ಮತು� ‘ಅಥ�ಾ’ ಪದ

‘ಅಥ�ಾ’ ಪದವ� ಎರಡು ಗಣ ಗಳ ಸಂ�ೕಗ�� ಎಂದು �ೕಳುತ��.
ಉ�ಾಹರ��:
{�ಾಯಕರು} ∪ {�ಾದ�ಸಂ�ೕತ�ಾರರು} = { �ಾಡುವ ಅಥ�ಾ �ಾದ�ವನು� ನು�ಸುವ ಜನರು}
{ಆಂಗ� �ಾ�ಯ ಸ��ಾ�ರಗಳು}∪ { ’dingo ’ನ��ರುವ ಅ�ರಗಳು} = {ಸ��ಾ�ರಗಳು ಅಥವ‘ dingo ’ನ��ರುವ

ಅ�ರಗಳು}
ಆದ��ಂದ, A ∪ B = {x: x ∈ A ಅಥ�ಾ x ∈ B}

�� ನ�ಯನು� ಬಳ��ೂಂಡು ಗಣಗಳ  ಸಂ�ೕಗದ  �ರೂ����



A = {1, 2}  ; B = {2, 3}; U = {1, 2, 3, 4} ಇದ�� ,
A ∪ B = { 1, 2 } ∪ { 2, 3 }
A ∪ B = { 1, 2, 3 }

�� ನ�:

3. ಎರಡು ಗಣಗಳ �ೕದನ

A ಮತು� B ಎಂಬ ಎರಡು ಗಣಗಳ �ೕದನವ� A ಮತು� B � �ೕ�ದ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುತ��.
ಇದನು� A ∩ B ಎಂದು ಬ�ಯ�ಾಗುತ��.

ಉ�ಾಹರ��, �ಲವ� ಸಂ�ೕತ�ಾರರು �ಾಯಕ�ಾ�ರು�ಾ�� ಮತು� �ಲವರು �ಾದ� ನು�ಸು�ಾ��.
A = {�ಾಯಕರು} ಮತು� B = {�ಾದ�ಸಂ�ೕತ�ಾರರು }  ಆ�ದ��

A ∩ B = {�ಾದ� ನು�ಸುವ �ಾಯಕರು}.

�ೕದನ ಮತು� ‘ಮತು�’ ಪದ

‘ಮತು�’ ಪದವ� ಎರಡು ಗಣ ಗಳ �ೕದನ�� ಎಂದು  ��ಸುತ��.

ಉ�ಾಹರ��:

{�ಾಯಕರು} ∩ {�ಾದ�ಸಂ�ೕತ�ಾರರು} = { �ಾಡುವ ಮತು� �ಾದ�ವನು�ನು�ಸುವ ಜನರು}

{ಆಂಗ� �ಾ�ಯ ಸ��ಾ�ರಗಳು} ∩ {‘dingo’ ದ��ನ ’ಅ�ರಗಳು} = {ಆಂಗ� �ಾ�ಯ ಸ��ಾ�ರಗಳು ಮತು�‘
dingo’ ನ��ರುವ ಅ�ರಗಳು}

�� ನ�ಯನು� ಬಳ��ೂಂಡು ಗಣಗಳ  �ೕದನದ  �ರೂ����

V = { ಅಂಗಳ �ಾ�ಯ ಸ��ಾ�ರಗಳು}  F = { ‘dingo’ ನ��ರುವ ಅ�ರಗಳು}‘   ಆ�ದ���,

V ∩ F = { i, o }



ಈ �ೂ�ಯ ಉ�ಾಹರ�ಯನು� �� ನ�ಯ�� ಈ �ಳ�ನಂ� �ರೂ�ಸಬಹುದು:

4.  ಪ�ರಕ ಗಣ

ಸೂಕ��ಾದ �ಶ� ಗಣ  E ಅನು� ಆ�� �ಾಡ�ಾ�� ಎಂದು �ೂ�ೂ�ೕಣ. ಒಂದು ಗಣ  S ನ ಪ�ರಕ ಗಣವ�

S ನ��ಲ�ದ ಮತು� E ನ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶಗಳನು�ಳ� ಗಣ ಆ��. S ನ ಪ�ರಕ ಗಣವನು� Sc ಅಥ�ಾ S' ಎಂದು

ಬ�ಯ�ಾಗುತ��.

ಉ�ಾಹರ��,
ಇ = {ಪ��ಾ�ಂಕಗಳು} ಮತು� O = {�ಸ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳು}, ಎಂ�ಾದ�

O' = {ಸ�  ಪ��ಾ�ಂಕಗಳು}.

ಪ�ರಕ ಮತು� ‘ಇಲ�’ಎಂಬ ಪದ

‘ಇಲ�’ ಎಂಬ ಪದವ� ಒಂದು ಗುಂ�ನ ಪ�ರಕ�� ಅನುರೂಪ�ಾ��.

ಉ�ಾಹರ��,
�ೕ�ನ  ಎರಡು ಉ�ಾಹರ�ಗಳ��,
V '= {ಸ�ರಗಳಲ�ದ ಅ�ರಗಳು} = {ವ�ಂಜನಗಳು}
O '= {�ಸವಲ�ದ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳು} = {ಸ�  ಪ��ಾ�ಂಕಗಳು}

�� ನ�ಯನು� ಬಳ��ೂಂಡು ಒಂದು ಪ�ರಕ ಗಣದ �ರೂ�ಸು��

ಉ�ಾಹರ��, E = {ಅ�ರಗಳು} ಮತು� V = {ಸ��ಾ�ರಗಳು}, ಎಂ�ಾದ�

V ' = {ವ�ಂಜನಗಳು}

�ೕ�ನ ಉ�ಾಹರ�ಯ��ನ V ' ಗಣವನು� �� ನ�ಯ��  ಈ �ಳ�ನಂ� �ರೂ�ಸಬಹುದು:



ಸೂಚ�:
(1) �ಶ� ಗಣದ   ಪ�ರಕ ಗಣವ� ಶೂನ�  ಗಣ�ಾ�ರುತ��.
(2) ಶೂನ�  ಗಣದ  ಪ�ರಕ ಗಣವ�  �ಶ� ಗಣ�ಾ�ರುತ��.

5. ಎರಡು ಗಣಗಳ  ವ��ಾ�ಸ

A ಮತು� B ಎರಡು ಗಣಗ�ಾದ�, ಅವ�ಗಳ ವ��ಾ�ಸವನು� A - B ಅಥ�ಾ A / B ಎಂದು ಬ�ಯ�ಾಗುತ��.
(A - B) ಎಂದ� B ಯ ಗ�ಾಂಶಗಳಲ�ದ A ಗ�ಾಂಶಗಳು.
(B - A) ಎಂದ� A ಯ ಗ�ಾಂಶಗಳಲ�ದ B ಗ�ಾಂಶಗಳು.

�ಾವ���ೕಕರ��,   A - B = {x: x ∈ A, ಮತು� x ∉ B}
B - A = {x : x ∈ B, ಮತು�  x ∉ A}

ಉ�ಾಹರ��, A = {2, 3, 4} ಮತು� B = {4, 5, 6}  ಆ�ದ��,
A - B = {2, 3}
B - A = {5, 6}

ಸೂಚ� : A ಮತು� B  �ೕಪ�ಟ� ಗಣ ಗ�ಾ�ದ��, A – B = A ಮತು� B – A = B

�� ನ�ಯನು� ಬಳ��ೂಂಡು ಗಣಗಳ  ವ��ಾ�ಸದ �ರೂ�ಸು��

A = { 1, 2 } ; B = { 2, 3 }   ಆ�ದ���,
A – B = {1, 2} - {2, 3}
A – B = {1}

�� ನ�:



6. �� ನ�ಯನು� ಬಳ��ೂಂಡು �ೕಪ�ಟ� ಗಣಗಳ �ರೂ�ಸು��

ಎರಡು ಗಣ ಗಳು �ಾವ��ೕ �ಾ�ಾನ��ಾದ ಗ�ಾಂಶಗಳನು� �ೂಂ�ಲ��ದ�� ಅವ�ಗಳನು� �ೕಪ�ಟ� ಗಣಗಳು

ಎಂದು ಕ�ಯ�ಾಗುತ��.
ಉ�ಾಹರ��: S = {2, 4, 6, 8} ಮತು� T = {1, 3, 5, 7} ಈ ಎರಡು  ಗಣಗಳು �ೕಪ�ಟ� ಗಣಗ�ಾ��.

7. �ಾ�ಾಂಶ


