
 

1. ಘಟಕ(�ಾಡೂ��)ದ �ವರ� ಮತು� ರಚ�ಾ ��ಾ�ಸ 

 

2. ಸಂರಚ�ಾ ತಂಡ: 

 

ಪ���: 

1. ಗಣದ ಉಪಗಣ  

 

ಘಟಕದ �ವರ�  
�ಷಯ ಗ�ತ 
�ೂೕ�� �ಸರು ಗ�ತ -01( ತರಗ� XI, �ದಲ ��ಸ��) 
ಘಟಕದ �ಸರು ಉಪಗಣಗಳ� ಮತು� ಸೂಪರ ್ ಗಣಗಳ� �ಾಗ -2 
ಘಟಕದ ಐ.� kemh_10102 
ಅಗತ� ಪ�ವ�  
ತ�ಾ�(ಪ��ಾ��ೕ�ತ) 

ಗಣಗಳ ಪ�ಕಲ�� ಅ�ೖ���ೂಳ��ವರು, ಗಣವನು� �ಯಮ ��ಾನ      
ಮತು� ಪ�� ��ಾನಗಳ�� ಪ����ಸುವರು. ಗಣವನು� ಪ��ತ,      
ಅಪ��ತ, ಶೂನ� ಮತು� ಏ�ಾಂಶಗಣಗಳ�ಾ�� ವ�ೕ�ಕ�ಸುವರು 

ಉ��ೕಶಗಳ� ಈ ಘಟಕವನು� ಅಭ���ದ ನಂತರ, ಕ��ಾ��ಯು  
● �ೕಡ�ಾದ ಗಣದ ಉಪಹಣಗಳನು� ಬ�ಯುವರು. 
● ಅ�ಾವೃತ ಮತು� ಆವೃತ interval ಗಳನು� ಉಪಗಣಗ�ಾ�      

ಪ����ಸುವರು.  
● ಒಂದು ಗಣದ ಪವರ ್ ಗಣವನು� ಬ�ಯುವರು. 
● ಒಂದು ಗಣ�� ಬ�ಯಬಹು�ಾದ ಉಪಗಣಗಳನೂ�    

ಕಂಡು��ಯುವರು 
● ಗಣದ��ರುವ ಗ�ಾಂಶಗಳ ಆ�ಾರದ �ೕ� ಅದರ     

�ಾಂಖ��ಯನು� ಕಂಡು��ಯುವರು  
ಪ�ಮುಖ ಪದಗಳ� ಉಪಗಣ,ಸೂಪರ ್ ಗಣ, ಪವರ ್ ಗಣ, interval ಗಣದ �ಾಂಖ��. 

ಪದ�ಾಮ �ಸರು ಅಂಗಸಂ�� 
�ಾ��ೕಯ MOOC  
ಸಮನ��ಾ��ಾ�(NMC) 

���. ಅಮ�ೕಂದ�. �. ��ೕ�ಾ CIET, NCERT, ನವ�ಹ� 

�ಾಯ�ಕ�ಮ ಸಮನ��ಾ��ಾ� �ಾ. ಮಹಮ�� �ಾಮೂ�   
ಅ� 

CIET, NCERT, ನವ�ಹ� 

�ೂೕ�� 
ಸಮನ��ಾ��ಾ�(CC)/PI 

�ಾ. �� ಪ��ಾ� ಶಮ� DESM, NCERT �ಹ� 

�ೂೕ�� ಉಪ  
ಸಮನ��ಾ��ಾ�(Co-PI) 

�ಾ. ಮಹಮ�� �ಾಮೂ�   
ಅ� 

CIET, NCERT, ನವ�ಹ� 

�ಷಯ ಪ�ಣತರು (SME) �ಾ. ಅಂಜ� ಚು�ಾ� ಸಂಸ��� �ಾ�, ನವ�ಹ� 
ಪ��ೕಲ�ಾ ತಂಡ  �ಾ. �ಾಧ�ಾ ��ೕ�ಾಸ�ವ  KVS, ಫ�ೕ�ಾ�ಾ�, ಹ��ಾಣ 



 

2. ಗಣದ ಸೂಪರ ್ (super)ಗಣ 
3. ಉಪಗಣಗ�ಾ� ಇಂಟ� ��(interval) 
4. ಪವರ ್ ಗಣ(power set)  
5. ಒಂದು ಗಣ�ಂದ �ಾಧ��ಾಗುವ ಉಪಗಣಗಳ ಸಂ�� 
6. ಗಣದ �ಾಂಖ�� (cardinality) 
7. �ಾ�ಾಂಶ.  

  
1. ಗಣದ ಉಪಗಣ :  
ವಸು�ಗಳ ಗುಂಪ�ಗಳನು� ಪ�ನ� ��ಾಗ �ಾಡಬಹುದು. ಉ�ಾಹರ��, ಗೂ� ಒಂದು �ೕ�ಯ         

ಹ��. �ಾ�ಾ� ಪ��ೕ ಗೂ�ಯು ಒಂದು ಹ��. ಇದನು� �ಾವ� ಗ��ೕಯ�ಾ� �ೕ� ವ�ಕ�ಪ�ಸು��ೕ�. “            
ಗೂ�ಗಳ ಗಣವ� ಹ��ಗಳ ಗಣದ ಉಪಗಣ�ಾ��”. 

S ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶವ� T ಗಣ�� �ೕ��ಾಗ S ಗಣವ� T ಗಣದ ಉಪಗಣ�ಾ� ಎಂದು             
�ೕಳ�ಾಗುತ��.  

 (S ಗಣವ� T ಗಣದ ಉಪಗಣ�ಾ��.) 
ಇ�� �ೕಡ�ಾದ   ���ಯು ‘ಉಪಗಣ�ಾ��’ ಎಂಬುದರ ಸೂಚಕ. 
{ಗೂ�}      {ಹ��ಗಳ�}  
ಏ�ಂದ� ಪ�� ಗೂ�ಯು ಹ���ಾ��. 
�ಾ��ೕ  A={2,4,6,}, B={0,1,2,3,4,5,6} 
ಆದ��ಂದ A    B  �ಾರಣ   A ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶವ�  B ಗಣ�� �ೕ��ಾ���.  
‘S’ ಗಣವ� T ಗಣದ ಉಪಗಣವಲ�’ ಈ �ಾಕ�ವನು� ಬ�ಯುವ ಕ�ಮ 
 S  T  

ಉ�ಾಹರ�:  
{ಹ��ಗಳ�}   { �ಾರುವ �ೕ�}  
�ಾರಣ, ಉಷ� ಪ�ಯು ಹ��ಯು ಹ���ಾದರೂ ಅದು �ಾರುವ��ಲ�.  
�ಾ��ೕ A={0,1,2,3,4} B={2,3,4,5,6} 

   �ಾರಣ  ಆದ�   . 
ಗಣ ಮತು� ಶೂನ�ಗಣಗಳ� ಅದರ ಉಪಗಣಗ�ಾ�ರುತ��. S �ಾವ��ೕ ಗಣ�ಾ�ಾಗ, ಸ�ಯಂ S          
ಅದರ ಉಪಗಣ�ಾ�ರುತ��. �ಾರಣ ‘S’ ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶ S ಗಣದ ಅಂಶ�ಾ�ರುತ��. 
 ಉ�ಾ:{ಹ��ಗಳ�}   ​{ಹ��ಗಳ�} 

  

�ೕ�ಾ�,    ಗಣವ� ಪ�� S ಗಣದ ಉಪಗಣ�ಾ�ರುತ��. 
2) ಒಂದು ಗಣದ ಸೂಪರ �ಣ(super set): ​A ಮತು� B ಗಳ� ಎರಡು ಗಣಗ�ಾ��, A ಗಣದ ಪ��ೕ              
ಗ�ಾಂಶವ� B ಗಣದ ಪ��ೕ ಗ�ಾಂಶ�� ಸಮ�ಾ�ಾಗ B ಗಣವನು� A ಗಣದ ಸೂಪರ �ಣ ಎನು�ವರು.            

 

 



 

3)ಸಮಗಣಗಳ� : A ಮತು� B ಗಳ� ಎರಡು ಗಣಗ�ಾ�ಾಗ, ಆದ�, ‘A’ ಯನು� �ೖಜ ಉಪಗಣ            

(proper subset) ಎನು�ವರು. ಆದ� . �ಾ�ಾ� . ‘ ’ ಸಂ�ೕತವ� �ೖಜ ಉಪಗಣವನು�            
ಸೂ�ಸುತ��. �ಾಂ�ೕ�ಕ�ಾ�  ಎಂದು ಬ�ಯ�ಾಗುತ��. 

ಗಮ��: �ಾವ��ೕ ಗಣವ� ಅ�ೕ ಗಣದ �ೖಜ ಉಪಗಣವಲ�. ಶೂನ�ಗಣವ� ಎ�ಾ� ಗಣದ           
ಉಪಗಣ�ಾ��. 

ಉ�ಾ: A={p,q,r}, B={p,q,r,s,t} 
A ಗಣದ ಗ�ಾಂಶಗ�ಲ�ವ� B ಗಣದ ಗ�ಾಂಶಗ�ಾ�ರುವ�ದ�ಂದ ‘A’ ಯು ‘B’ ಯ �ೖಜ           

ಉಪಗಣ�ಾ�� (proper subset) ಮತು� . �ಲವ� ಉಪಗಣಗಳ ಸಂಬಂಧವನೂ� ಈ         

�ೕ��ಾ� ಸ�ಷ� ಪ�ಸಬಹುದು.   

ಗಮ��:   ಮತು�      ಆ�ಾಗ A=B ಸಮಗಣಗ�ಾಗುತ��. 
ಉ�ಾ: A= { 2,4,6,}.  
B={ x:x 8 ��ಂತ ಕ���ರುವ �ಾ��ಾ�ಕ ಸಂ��} 

ಇ��  ಮತು�  ಆದ��ಂದ A=B. 

4) ಉಪಗಣಗ�ಾ� intervals:  

a< b ಇರುವಂ� ಆ�ರ�. �ಾಸ�ವ ಸಂ��ಗಳ ಗಣ {y:a<y<b} ಆವೃತವಲ�ದ interval           
ಆಗುವ�ದು. ಅದನು� (a,b) ಎಂದು ಸೂ�ಸ�ಾಗುತ��. a ಮತು� b ಗಳ ನಡು�ನ ಎ�ಾ� ಗ�ಾಂಶ��            
�ೕರುವ�ದು ಆದ� ‘a’ ಮತು� ‘b’ �ೕರುವ��ಲ�.  
�ಾವ interval (ಅಂತರ)ದ�� ಅಂತ��ಂದುಗಳ� ಸಹ ಒಳ�ೂಂ�ರುವ��ೕ ಅದನು� ಆವೃತ interval         
(ಅಂತರ) ಎನು�ವರು. (a,b) 
ಒಂದು ಅಂತ� �ಂದು ಆವೃತ�ಾ� ಮ�ೂ�ಂದು ಆವೃತ�ಾಗ�ರುವ ಸಂದಭ�ಗಳ� ಇ�.  
[a,b) = { x:a ​< ​x ​< ​b} a ಮತು� b interval ದ�� ‘b’ ಒಳ�ೂಂ��.  
(a,b]= {x: a < x ​< ​b}  a ಮತು� b interval ದ�� ‘a’ ಒಳ�ೂಂ��.  
�ಾಸ�ವ ಸಂ�ಾ� �ೕ�ಯ �ೕ�, ಈ�ಾಗ�ೕ �ವ�ಸ�ಾದ ��ಧ ಅಂತರಗಳನು� ಈ �ೕ�ಯ��          
���ಸಬಹುದು. 

 

 

�ಯಮ ��ಾನದ�� ಬ�ಯ�ಾದ ಈ ಗಣವನು� interval’ ��ಾನದ��        
(-5,7] ಮತು� {x:-3  <​ x < 5}  ಗಣವನು�  [-3,5]  ಎಂದು ಸೂ�ಸಬಹುದು. 
ಗಮ��: ಇ�� ಸೂ�ಸ�ಾದ ತುಂ�ರದ ವೃತ� ವ� ‘O’ ಆ �ಂದುವನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುವ��ಲ� ಮತು�           
ತುಂ�ರುವ ವೃತ�ವ� ‘ ‘  ‘ ಆ �ಂದುವನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುತ��. 

 



 

 

5) ಪವ� ಗಣ:  
ವಸು�ಗಳ  ವ�ವ��ತ ಗುಂಪನು� �ಾವ� ಗಣ ಎಂದು �ಾ��ಾ�����ೕ�.  

S – ಒಂದು ಗಣ�ಾ�ಾಗ ಆ ಗಣದ  ಎ�ಾ� ಉಪಗಣಗಳ ಗಣ�� ಪವ� ಗಣ P(S) ಎನು�ವರು.  
S={a,b} ಆ�ಾಗ,  

P(S) ={ {a}, {b}, {a,b},      } 
�ಾವ��ೕ ಗ�ಾಂಶಗ�ರದ ಶೂನ�ಗಣವ� ಪವ� ಗಣದ ಉಪ ಗಣ�ಾ��.  
 ‘S’ ಗಣವ� ಅ�ೕ ಗಣದ ಸ�ಯಂ ಉಪಗಣ�ಾ�ದು� ಪವ� ಗಣದ ಉಪಗಣ�ಾ��. 
 
6) ಒಂದು ಗಣದ ಉಪಗಣಗಳ ಸಂ��: 

ಒಂದು ಗಣದ�� n ಗ�ಾಂಶಗ�ದ��, ಅದರ ಉಪಗಣಗಳ ಸಂ�� 2 n  ​. 
ಉ�ಾಹರ��:  
A={1,3,5} ಗಣದ ಎ�ಾ� ಉಪಗಣಗಳನು� ಬ���. ಉಪಗಣಗಳ ಸಂ��ಯನು� ಬ���. 

ಪ��ಾರ:  �ಾವ��ೕ ಗ�ಾಂಶ�ರದ ಶೂನ�ಗಣ ,    A ಗಣದ ಗ�ಾಂಶ�ಾ��.  
ಒಂ�ೂಂದು ಗ�ಾಂಶ�ರುವ ಗಣಗಳ� {1} {3} {5} A ಗಣದ ಉಪಗಣಗ�ಾ��. 
ಎರಡು ಗ�ಾಂಶಗ�ರುವ ಗಣಗಳ� {1,3}, {1,5}, {3,5} A ಗಣದ ಉಪಗಣಗ�ಾ��. 
ಮೂರು ಗ�ಾಂಶಗ�ರುವ ಗಣ {1,3,5,} A ಗಣದ ಉಪಗಣಗ�ಾ��. 
ಆದ��ಂದ A ಗಣದ ಉಪಗಣಗಳ� {  }, {1}, {3},{5},{1,3},{1,5},{3,5},{1,3,5} 
ಆದ��ಂದ ‘A’ ಗಣದ�� �ಾಧ��ರುವ ಎ�ಾ� ಉಪಗಣಗಳ� 8, ಎಂದ� 2 3​. 

7) ಗಣಗಳ �ಾಂಖ��(cardinality): 
ಗಣಗಳ, �ಾಂಖ�� ಎಂದ� ಗಣದ��ರುವ ಒಟು� ಗ�ಾಂಶಗಳ ಸಂ��. 

‘S’ ಒಂದು ಪ��ತ ಗಣ�ಾದ�,   n(s)​ S ಗಣದ ಗ�ಾಂಶಗಳ ಸಂ�� 
ಉ�ಾಹರ��:   S= {1,3,5,7,9},n(S)=5 

 A={1001,1002,……3000} ಆ�ಾಗ, n(A)=2000 
T={ ಇಂ��ೕ� ಅ�ರಗಳ�} ಆ�ಾಗ n(T)=26. 
S ={5} ಗಣವ� ಏ�ಾಂಶ ಗಣ ಅಂದ� n(S)=1 ಆ��. 

ಸಂ�� 5 ಮತು� ಗಣ S ={5} ಈ �ೕದಗಳನು� ಗುರು�ಸುವ�ದು ಬಹುಮುಖ�  

 ಆದ�    

 
 
8. �ಾ�ಾಂಶ:  

I. S ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶವ� T ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶ�ಾ�ಾಗ S ಗಣವನು� T ಗಣದ ಉಪಗಣ�ನು��ಾ��.             

ಇದನು� ​ ಎಂದು ಸೂ�ಸ�ಾಗುತ��. 

II. S ಗಣವ� T ಗಣದ ಉಪಗಣ�ಾಗ�ದ��, ಅದನು� ಎಂದು ಬ�ಯ�ಾಗುತ��.ಅ�ಾ��, S          
ಗಣದ ಕ�ಷ� ಒಂದು ಅಂಶವ� T ಗಣದ ಗ�ಾಂಶ�ಾ�ರುವ��ಲ�. 

 



 

III. A ಮತು� B ಎರಡು ಗಣಗ�ಾ�ದು�, A ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶವ� B ಗಣದ ಪ��ೕ ಅಂಶ�ಾ�ಾಗ,B             

ಗಣವನು�  A ಗಣದ ಸೂಪರ ್(super) ಗಣ�ನು�ವರು. ಇದನು� ಬ�ಯುವ ಕ�ಮ :  
IV. ಸ�ಯಂ ಒಂದು ಗಣ ಮತು� ಶೂನ�ಗಣ �ಾ�ಾಗಲೂ ಉಪಗಣಗಳ�. 

V. ಮತು�  ಆ�ಾಗ A=B ಆಗುತ��. ಅದನು� ಸಮಗಣಗ�ನು�ವರು. 
VI. �ಾಸ�ವ ಸಂ��ಗಳ ಗಣ {y:a<y<b} ಯನು� ಅ�ಾವೃತ interval ಎನು�ವರು ಮತು� ಅದನು� (a,b)           

ಎಂದು ಸೂ�ಸು�ಾ��. 
VII. ಎರಡು ಅಂತ��ಂದುಗಳನು� ಒಳ�ೂಂ�ರುವ interval ಅನು� ಆವೃತ interval ಎನು�ವರು. ಅದನು�         

[a,b] ಎಂದು ಸೂ�ಸು�ಾ��. �ಾ�ಾ�, . 

VIII. a ಯನು� ಒಳ�ೂಂಡ �ಾಗು b ಯನು� ಒಳ�ೂಳ�ದ ಅ�ಾವೃತ         
interval ಆ��. 

IX. b ಯನು� ಒಳ�ೂಂಡ �ಾಗು a ಯನು� ಒಳ�ೂಳ�ದ ಅ�ಾವೃತ         
interval ಆ��. 

X. S – ಒಂದು ಗಣ�ಾ�ಾಗ ಆ ಗಣದ ಎ�ಾ� ಉಪಗಣಗಳ ಗಣ�� ಪವ� ಗಣ ಎನು�ವರು.ಅದನು�            
P(S) ಎಂದು ಸೂ�ಸ�ಾಗುವ�ದು. 

XI. ಒಂದು ಗಣದ�� n ಗ�ಾಂಶಗ�ದ��, ಅದರ ಉಪಗಣಗಳ ಸಂ�� 2 n  ​. 
XII. ಗಣಗಳ, �ಾಂಖ�� ಎಂದ� ಗಣದ��ರುವ ಒಟು� ಗ�ಾಂಶಗಳ ಸಂ��.‘S’ ಒಂದು ಪ��ತ         

ಗಣ�ಾದ�,   n(s)​ S ಗಣದ ಗ�ಾಂಶಗಳ ಸಂ���ಾಗುತ��. 

 


